الجمهورية الجزائرية الدبمقراطية الشعبية 


وزارة التربية الوطنية الديوان الوطني للامتحانات والمسابقات 
امتحان بكالوريا التعليم الثانوي دورة: جوان 2013 
الشعبة: لقني رياضي 

اختبار في مادة: الرياضيات المدة: 04 ساو 30 د 


على المترشح أن يختار أحد الموضوعين التاليين: 
الموضوع الأول 

التمرين الأول: ( 04 نقاط) 
الفضاء منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( /,ثر,0:2) . نعتبر النقط (1-:2-:3) 24 » (3:2-:8)5 › 
(2:3:2)© و D)1:-5;-2(‏ . 
1) بين أن النقط 4 و 8 و © تعين مستويا؛ نرمز له بالرمز (2). 
2 بِيّن أن الشعاع (1-:77)2:1 ناظمي للمستوي (2)» ثم جد معادلة ديكارتية للمستوي (2) . 
3 أ) اكب تمثيلا وسيطيا للمستقيم (4) الذي يشمل النقطة 1 و يعامد (5) . 

ب) عين إحداثيات النقطة £ ؛ المسقط العمودي للنقطة 7 على المستوي (2) . 
4) 77 المسقط العمودي للنقطة (/ على المستقيم (48)» و 4 العدد الحقيقي حيث: 24 - 4/77 . 

AD.AB 2 

) يبن إن چ 

4۶| 

ب) استنتج العدد الحقيقي 2 و إحداثيات النقطة ٨1‏ › ثمّ المسافة بين النقطة ( والمستقيم (۸8). 
التمرين الثاني: (05 نقاط) 


1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول 2 : 0= 17+ 62+ 222 . 
2) في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ) (O:u,v‏ » النقط 4 و 8 و © لاحقاتها على 


5 3 5 3 
الترئيب: 4--ح ,2 و اأ+ 27 1 کک 
لترتيب ل سد 
- احسب الطويلة وعمدة للعدد المركب 2 » ثم استنتج طبيعة المثلث 480 . 
2c >24‏ 


3 أ) عيّن رج و 2 لاحقتي النقطتين 10 و / على الترتيب حتى يكون الرباعي 80117 مربعا مركزه 4 . 
ب) عيّن (10) مجموعة النقط 11 من المستوي حيث: 10./2- | MC + MD + ME‏ + 1/18|. 


4) (,1) مجموعة النقط 14 من المستويء ذات اللاحقة ۶ حيث : 5د (4+ 2)ينة. 
- تحقق أن النقطة 8 تنتمي إلى (,'1)» ثمّ عيّن المجموعة (ر٣)‏ . 


صفحة 1 من 4 


التمرين الثالث: ( 04 نقاط) 
(ر4) المتتالية العددية المعرفة كما يلي: 


Uu 5‏ 
© = ا ومن أجل كل عدد طبيعي غير معدوم 7: 1 ا 


(,/1) المتتالية العددية المعرفة على كما يلي: + »ها = , 
1 


) بين 

2) اكتب ,7 بدلالة1, ET‏ بدلالة 2 . 

3 احسب بدلالة 7 المجموع ,ى ؛ حيث: ,8+ ...+ ٣۷,‏ ,اح رى »ثم احسب رک صا 
( 


FS ,‏ 
التمرين الرابع: (07 نقاط ) 
1- الذالة ع معرفة على المجال ]مه+:1-[ بالعبارة: (1+ «)ما+ 2 - 17+ ×)=(×)ع . 

1) ادرس اتجاه تغير الدالة بم على المجال ]60+:1-[ . 

2 بيّن أن المعادلة 0= (*) م تقبل حلا وحيدا © حيث: 0,32 > >0,31 وأن: 

1+( -2 = )1+ يم)ما 

3 استنتج حسب قيم × إشارة (×)ع. 
11 - الالة / معرفة على المجال ]ده+:1-[ بالعبارة: “((1+ )ما 2)+ *(1+ ×)=(×) ۴ . 
(,©) منحنى / في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس (,0:1) . 

: im, f (x) 8 lim 1 )( احسب‎ )1 


أن )v,(‏ متتالية هندسية ايها ثم م لحسب حدها الأول. 


أحسب بدلالة 11 الجداء P,‏ ؟ حيث: ولا »...> XU,‏ ولاح و2 »ثم ثم أحسب و8 lim‏ 


n4teo 


2 أثبت أنه» من أجل كل × من |+:1-[ لتلقة- رم . 


ادرس اتجاه تغيّر الدالة £ » ثم شكل جدول تغيراتها . 
3 “(1+يه) +2+1(/)1) - (ه) / » ثم انتج حصرا للعدد () ۶ . 
5) مثل المنحنى (,©) على المجال [1:2-[ . 
111- ) 7 المنحنى الممثل للدالة ۸ المعرفة على المجال ]مه+:1-إ|بالعبارة: (1+ )ضاح ()2 . 
4 النقطة ذات الإحداثيتين (1:2-) و 14 نقطة من ('1) فاصلتها × . 
1) أثبت أن المسافة 41 تعطى بالعبارة (×) ٤‏ = ۸11 . 
2 الدالة ۸ معرفة على المجال ]مه+:1-[ بالعبارة : (×) ٤ل K)×x(=‏ . 
أ) بن أن للدالتين ۸ و / نفس اتجاه التغير على المجال [60+:1-[ . 
ب) عيّن إحداثيتي النقطة 8 من ('1)» بحيث تكون المسافة 4/74 أصغر ما يمكن . 
ج) بين أن: 1+ ”(1+ 4 )(1+ »)= 48 . 


3 
4 


( 
( 
) بين 
) مل 


صفحة 2 من 4 


ت الموضوع الثاني 
التمرين الأول: (04.5 نقطة) 
في الفضاء المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس ( ۸, ل ,0:1)» نعتبر النقطتين (5:4-:2) 4 و (4:6-:3) 8 


x =1+t 
yJ=2-t; (te R) المستقيم (۸) المعرف بالتمثيل الوسيطي التالي:‎ 
Zz =4+t 


1- أ) اكتب تمثيلا وسيطيا للمستقيم ((7) المار من النقطتين 4 و . 
ب) ادرس الوضع النسبي للمستقيمين (4) و (2) . 
2- () المستوي الذي يشمل (10) و يوازي (4) . 
- برهن أنّ (2-:7)3:1 شعاع ناظمي للمستوي (2)» ثم عيّن معادلة ديكارتية للمستوي (2). 
3- 14 نقطة كيفية من (4) و ١‏ نقطة كيفية من (2) . 
أ) عيّن إحداثيات النقطتين 14 و N‏ بحيث يكون المستقيم ( 1477) عموديا على كل من (4) و (10). 
ب) احسب المسافة بين نقطة كيفية من (4) والمستوي (2). 
التمرين الثاني: ( 04.5 نقطة) 
1) حل في مجموعة الأعداد المركبة © المعادلة ذات المجهول 2 : 4(=0+ 5-1/3[)22+22+ 2) . 
2) المستوي منسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس [ 0:,7) . 4 و 8 و © النقط التي لاحقاتها على الترتيب 
1/3 -1-- رع و 1/3 +1-- و2 و 3 + قد دج . 
ك5 التشابه المباشر الذي يحول 4 إلى © ويحول © إلى 8 . 
- جد الكتابة المركبة للتشابه المباشر 5 » ثم عيّن العناصر المميزة له . 
6 أ) عيّن ر2 لاحقة النقطة 2 مرجح الجملة ((1: 1(,)6-:1)4:2(,)8 . 


ب) اكتب العدد المركب 24 على الشكل الأسيء ثمّ استتتج طبيعة المثلث 482 . 


ةد رةه 
ج) عيّن المجموعة (1) للنقط 1 من المستوي حيث: |12 - |2MA -MB + MC | - | MA‏ 
التمرين الثالث: (03.5 نقطة) 
× و ل عددان صحيحان و (2) المعادلة ذات المجهول ( ر:×) التالية: 1= ر7+ ×11 . 
1) أ) عيّن ( و :ر×)؛ حل المعادلة (£) الذي يحقق: 1- = رر + ويد . 
ب) استتتج حلول المعادلة (7/). 


8 قوق قلق طبوجاق وک شد لی وي 1۹ كر 
١‏ 22 7ح S‏ 


أ) بيّن أن (ط-:4) حل للمعادلة (£). 
ب) ما هو باقي القسمة الإقليدية للعدد 5 على 77؟ 


صفحة 3 من 4 


3) م عدد طبيعي باقي قسمته على11هو1 وباقي قسمته على 7هو 2 . 
عيّن أكبر قيمة للعدد م حتى يكون 2013 > ما. 
التمرين الرابع: (07.5 نقطة) 
1- الدالة بم معرفة على 12 كما يلي: *2-1(6) =(×)ع . 
1) ادرس تغيرات ع . 
2 بيّن أنه» من أجل كل عدد حقيقي ×+: 0< *1(6- »)+1 . 


e* -1 


1 - الثالة / معرفة على ]0م+:0] كما يلي: 9 ل 
f (O) -1‏ 

1 -)) بین أن # مستمرة على |+;0] . 

ب) احسب (×) ۶ صتا . 

عر ق يك 0 *1(6- 1 
2- أ) تحقق أنه» من أجل كل عدد حقيقي × من |-+:0] : r) e‏ , 

ب) استنتج اتجاه تغيّر الدالة #» ثم شكل جدول تغيّراتها. 
1- 7 عدد طبيعي حيث 1< 7؛ ,/ الدالة المعرفة على ]مه+:0[ ب : 6مام+ ))1 ١‏ 


و (,©) منحناها البياني في المستوي المنسوب إلى المعلم المتعامد المتجانس [ أر,0:2©) . 
1- ادرس اتجاه تغير الدالة ,۶ على ]دعد:0[ . 
2- أحسب (ا رك ص و () ل lim‏ . 
3- ادرس الوضع النسبي للمنحنيين )٤,(‏ و(ب٥٤)‏ . 
4- بيّن أن جميع المنحنيات تمر من نقطة ثابتة 8 يطلب تعيين إحداثيتيها. 
5- أ) بِيّن أنه» يوجد عدد حقيقي وحيد به من ]0,3:0,4[ بحيث ۴,)0(=0 . 
ب) بِيّن أنه من أجل كل عدد طبيعي 7 حيث 2<1 فإنَ: 0 >(,0) ,/ » ثم برهن أنه يوجد عدد حقيقي 


وحيد ,» من ]0:1[ بحيث 0- [(ي04) ,” . 


2 


6 أ) بالاعتماد على الجزء 11 بين أنه» من أجل كل × من ااا باتو غ ۶ 
1-e‏ 
ب) استنتج أنه» من أجل كل عدد طبيعي 7 حيث 1< : a jE‏ > ثم °> . 
3 ۴ 


ج) جد نهاية المتتالية (ييه). 


صفحة 4 من 4 


الإجابة النموذجية لموضوع امتحان: البكاوريا دورة: جوان 2013 


اختبار هادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي المدة: 04 سا و 30 د 


الإجابة النموذجية 


عناصر الإجابة الموضوع الأول 


التمرين الأول: (04 نقاط) 
1- لدينا: (1:3-:2 ) 4 و (1:5:3-) 46 الشعاعان 4۴ و 46 غير مرتبطين خطيا 
إذن النقط ۸ » 8 و © تعين مستويا (2) . 
2- لدينا 0= 148 و 0= 27/46 ومنه 7 عمودي على الشعاعين ۸8 و ۸€ 
- معادلة (2) هي : 2-5-0 بر + ×2 . 


=1+2t‏ ير 
3- أ- تمثيل وسيطي للمستقيم (4) هو: R(‏ ع4): +++ 5-- بر 
+-2--ج 


ب- إحداثيات النقطة £ هي (3-:4-:3) . 
AF SAAB A 4‏ ونه FAB = AAB.AB‏ ويما لخ #سفظ صوني 
AE) 3‏ د AB‏ عر 2 
|4۶| 
ب- استنتاج العدد الحقيقي 4 : لدينا: (1-:3-:2-) ۸5 


T0 E: 12 13 
السك‎ 


d(D:(A4B))= DH 8 3 هي:‎ ٣1 إحداثيات‎ 


التمرين الثاني: ( 05 نقاط) 
1- حل المعادلة: لدينا (101) =100-= ۸ ومنه 1 


وك لوراك کے بوميذواله و ہا تزه مك مك 


05 


2 وكحدءمة 
r AB Z2,—z‏ تت 2 7 ا 
منه:1- المشتتش ويعني:1 - ع لكف (ووو E E‏ 
ا AC‏ 27 ا e‏ | 


ب- طبيعة المثلث 48٣‏ : المثلث 48٤‏ متساوي الساقين وقائم في 4۸ . 


صفحة 1 من 6 


تابع الإجابة النموذجية لامتحان: البكالوريا مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي دورة: جوان 2013 


عناصر الإجابة الموضوع الأول 


4 منتصف القطعتين |[ 82] و [/7©] 
.0 18 
م22 دوق ق 1+ دى2- ر22 دمت . 


22 
[MB +116 +MD + ME| = 4MA : lil: (T;) 


212 
((1) هي الدائرة التي مركزها 1 رسف يوري ل 


4- التحقق أن 8 تنتمي إلى ('1) : ('1) © 8 يعني د (4+ ,2( arg‏ 


لدينا: (4-201+1+ و ومنه : 1 


-(4+ وع)ععة » إذن : Be (T',)‏ . 
- تعيين (,1) :لينا = (4+ )همه أي - ره - 2)هنة 

وتعني =( 1:47) » إذن ('1) هي نصف المستقيم (⁄41] الذي يشمل النقطة 8 

بإستثناء النقطة 4 . 

التمرين الثالث: ( 04 نقاط) 


n 


2/ )»3 رن : اوت u‏ 
2 


8 (3)1-277- رك و 3= رك lim‏ . 


صفحة 2 من 6 


تابع الإجابة النموذجية لامتحان: البكالوريا مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي دورة 


عناصر الإجابة الموضوع الأول 


التمرين الرابع: (07 نقاط) 
1- 1- اتجاه تغير الدالة بم على المجال ]مه+:1-[ . 
2(x +1) +1‏ 
x +1‏ 
إذن م متزايدة تماما على المجال إه+:1-[ . 
2- بتطبيق مبرهنة القيم المتوسطة: نجد 0- (يم)م و*(2+1ه)-2 -(4+1)صا . 
0 >(0,32)ع << (0,31) g‏ 


=(×) ع ومنه0 <(×) ع من أجل كل × من ]5+:1-[ 


3- إشارة :g)×(‏ 2(>0)ع لما[ه:1-[ ع عر و g(x)>0‏ لما xe[«a:+|‏ . 


11- 1- نهاينا الدالة 7 : lim F(x)=+‏ او مم+- زير) lim f‏ 
| ع 


+e‏ ير 


1 2 5 
5ت لن أن د( f‏ 


3- إتجاه تغيّر الدالة ۴ : إشارة (*)”/ كإشارة (×) 8 
ومنه الدّالة / متناقصة تماما على المجال [©:1-[ ومتزايدة تماما على المجال ]مم+:/ه] . 
4-تبيان أن:[ (1+)+1) 1(5+ه) - (ه) 7 . 
- استتتاح حصر لعدد (يم) ۴ : 4,77 > (بمه) ۴> 4,66 . 
5- تمثيل المنحنى (,©) على لمجال [1,2-[ . 
1[11- 
1- إثبات أن المسافة 41 تعطى بالعبارة (*) ۴= A‏ 
لدینا: (×) ملل = (2-(1+ ×)ہا) + (1+ع)ل - 
2- أ- تبيان أن للدالتين ۸ و / نفس نفس إتحاه التغيّر على الحال [-1:+٠]‏ . 
ب- تعيين إحداثيتي النقطة 8 من ('1) بحيث تكون المسافة 411 أصغر ما يمكن. 
B(a:2-(«+1)')‏ أو B(a:1n(a+1))‏ 


ج- تبيان أنّ: 1+ (1+ به)/.(1+يم) - 48 


صفحة 3 من 6 


: جوان 2013 


مجزاة 


0.5 


0.5 


تابع الإجابة التموذجية لامتحان: البكالوريا مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي دورة: جوان 2013 
عناصر الإجابة الموضوع الثاني: 
التمرين الأول: (04.5 نقطة ) 
+2 د ير 
1 -أ- تمثيل وسيطي للمستقيم (1) هو: R(‏ € 1): )۸ + 5-- بر 
2 +4 - ع 
2- (2-:2)3:1 شعاع ناظمي للمستوي () لان بي» ل 1 و 1148 . 
- معادلة المستوي (8)هي: 7-0+ 22 - بر + ×3 


3-أ- إحداثيات 14 و N‏ 1,8,8 


٠ 3 


1 1 


التمرين الثاني: (04.5 نقطة) 
1- مجموعة الحلول هي 5 حيث: |1+1/3-:3 تر 3+ 1-5 - sS‏ 1 


العناصر المميزة: النسبة: 2= ۸ الزاوية: = 0 تة لمركز: شد + 1م : 


3 تعيين .ورج : 3-3 - (م 2+ وه - روة) 6- و 


جب الشكل لشي لاع برعي غ ف : 2 عولد ول فك فت , 
ZD 724 Zp 724 1‏ 
- طبيعة المثلث 487 : المثلث 482 قائم في 4 . 
A‏ 


B 
ج- تعيين (17): يسحت رارز »أي (١1)هي دائرة مركزها 2 ونصف قطرها 3/ه.‎ 


التمرين الثالث: (03.5 نقطة) 
7y, =1 ( 1‏ + غ11 
Xo + Jo --1‏ 


تابع الإجابة النموذجية لامتحان: البكالوريا مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي دورة: جوان 2013 


عناصر الإجابة الموضوع الثاني 


112+1- 5 
م 2- 
إذن (5-:28)حل للمعادلة (/7/) 
ب) 23 + 774 - 5 حيث: 31 > 4 ومنه باقي قسمة 5 على 77هو 23 
112+1-<7 
0 
3 >7 ومنه أكبر قيمة هي: 1948= n‏ 


التمرين الرايع: (07.5 نقاط) 


1-1) تغيرات ۽. *عبر-(ع) ع 


نه 1- (م)112+7 


3 7 تحقق: 


g£)×(<-1 2‏ ومنه 0 <(2ع)ج +1 
1-11- أ. ۶ مستمرة على ]ه+:0[ و )0( lim / (x)=£‏ 
ب. ممد - زعر) lim f‏ 
2- أ- التحقق أنه من أجل كل × من ]هم+:0[ : ل الح كلد 


XxX 


[[1- 1- اتجاه تغير الدالة و41 


لدينا من أجل كل × من ]مم+:0[ : + (بر) //)x×(=£‏ 
XxX‏ 
ومنه 0 < (×)£ وبالتالي الدالة ,۶ متزايدة تماما على المجال |هء+:;0[ . 
2- نهايتا الدالة ,۴ : مم - (2),/ صنا و .+ (*),/ lim‏ . 
0ب × x‏ 


صفحة 5 من 6 


تابع الإجابة التموذجية لامتحان: البكالوريا مادة: الرياضيات الشعبة: تقني رياضي دورة: جوان 2013 


عناصر الإجابة الموضوع الثاني 


3- الوضع النسبي للمنحنيين (م6) و( نب,6) : ×٣ا=(×)ے٤-(×)ہہ؟‏ 
لما 1> × > 0 فإن )٥,.,(‏ يقع تحت (,©) عولما 1< × فلن( )٥,,‏ يقع فوق (,6) 


و (Ca)‏ يقطع (C,)‏ عند النقطة B(1: e-1)‏ 2 
4- من السؤال (3) نجد أن جميع المنحنيات تمر من النقطة (1- 1:6) 8 . ( وتقبل أيه طريقة 


صحيحة) 
5- أ) تبيان أنه يوجد عدد حقيقي وحيد پت من ]4 ,0,3:0[ بحيث 0 - (به) / 


f,(0,3)xf,(0,4) > 0‏ 
ب- تبيان أنّ 0 >(,0),/ من أجل كل 1<م : 
من السؤال(3):من أجل ]0:1[ ع × (×) ,۶ > (×) ۴ »إذن من أجل كل 1< ٠۸‏ (×) ,/ > () ,۴ 
بما أن ]0,3:0,4[ e‏ به فلن 1> يه أي: (يه) 5 > (يه) ,/ ومنه : 0> (يه),/ . 
- البرهنة على أنه يوجد عدد حقيقي وحيد ,© من [0,:1[ بحيث: 0= (,ه) ,/ 
1-*م 


6- أ- تبيان أنه من أجل كل × من [0:1[ » 1-م> 


بما ل الدالة ۶ متزايدة تماما على [0:1[ فلن (1) # >( ) # ومنه 6-1 


1-e 
لدينا: 1> > تم‎ 


صفحة 6 من 6 


